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Segunda practica —  Primer semestre 2026
Indicaciones generales:
e Duracién: 110 minutos.
Puntaje total: 20 puntos.

Solo se permiten apuntes de clase fisicos. No se permite ningtn equipo electronico.
La presentacion y redaccién influiran en la calificacion.

Pregunta 1 (6 puntos)
Funcion de gasto del consumidor.

Considere un consumidor con funcién de utilidad u : R} — R continua, estrictamente cuasiconcava y
estrictamente creciente. Para un nivel de utilidad @ € u(R" ;) y un vector de precios p € R} |, la funcion
de gasto se define como

e(p,u) =inf{p-x: x €RY, u(x)>1u}.

Esto es, e(p, ) es el minimo gasto necesario para alcanzar el nivel de utilidad @ a los precios p.

1. Existencia. Pruebe que el infimo se alcanza. Es decir, existe x* € R} con u(x*) > ay p-x* =

e(p, u).

Idea: fije una cesta xo € R}, con u(xg) > @ y reduzca el problema a minimizar sobre el conjunto
K={xeR}: :ux)>up-x<p-Xp}.
(2 puntos)
2. Unicidad. Pruebe que el minimizador x* es 4nico. (2 puntos)

3. Concavidad en precios. Pruebe que la funcion p — e(p, @) es céncava en R’} | (manteniendo «
fijo). (2 puntos)

Pregunta 2 (4 puntos)
Convezxidad en produccion y consumo.

1. Sean Vi,V C R™ tecnologias convexas (conjuntos convexos, PD2). Pruebe que la tecnologia
agregada
Vi+Vo={x1+x2: x1 € V1, x93 € Va}

es convexa. (2 puntos)

2. Sea v : R} — R una funcién de utilidad continua y céncava, p € R}, w > 0. Pruebe que el
conjunto de demandas walrasianas

X*(p,w) = argmax{ u(x) : x € B(p,w) }, B(p,w) ={x e R} :p-x < w},
es convero (asuma X*(p,w) # 0). (2 puntos)

Pregunta 3 (6 puntos)
Topologia, concavidad y cuasiconcavidad: andlisis diferencial.

1. Considere f: R, — R definida por
flx1,29,23) = alnzy + flnxs + yInzs.

Determine de manera precisa para qué valores de los parametros «, 3, € R la funcién f es concava
en R?’H. Justifique mediante el Hessiano y el criterio de Sylvester. (2 puntos)



2. Considere g : R3 | — R definida por
g(x1,x2,23) = 172 + Inx3.

Analice si g es cdncava en R3 . (2 puntos)
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3. Sea x € R, pruebe que

(2 puntos)

Pregunta 4 (4 puntos)
Funcion de beneficio y precios soporte.

1. Sea Y C RZ una tecnologia y

m(p)=sup{p-y:yeY}  peRi,,

asumida finita en su dominio. Pruebe que 7 es conveza. (2 puntos)

2. Sea u: R” — R una funcién de utilidad continua, cuasicéncava y estrictamente monétona'
Seax € R .

Pruebe que existe un vector de precios p € R} \ {0} tal que para toda cesta x € R’}:
u(x)>u(%) — p-x>p-X,

(2 puntos)

Profesor del curso: Jorge Chéavez.
Jefe de practicas: Marcelo Gallardo.

San Miguel, mayo del 2026.

TRecuerde: u es cuasiconcava si u(Ax 4+ (1 — A\)y) > min{u(x),u(y)} para todo x,y y A € [0,1]. Es estrictamente
monétona si x’ > x y x’ # x implican u(x") > u(x).



