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Indicaciones generales:
� Duración: 110 minutos.
� Puntaje total: 20 puntos.
� Solo se permiten apuntes de clase físicos. No se permite ningún equipo electrónico.
� La presentación y redacción in�uirán en la cali�cación.

Pregunta 1 (8 puntos) � KKT y consumo intertemporal.

Parte A � Bienes sustitutos perfectos (4 puntos).
Un consumidor en R2

+ tiene utilidad lineal u(x1, x2) = 2x1 + 5x2, enfrenta precios p = (p1, p2) ≫ 0 e
ingreso I > 0. Resuelve

max
x1,x2≥0

2x1 + 5x2 s.a. p1x1 + p2x2 ≤ I.

1. Escriba el lagrangiano y las condiciones de Karush�Kuhn�Tucker (KKT), incluyendo las restric-
ciones de no negatividad xi ≥ 0. Argumente por qué la restricción presupuestaria es activa en el
óptimo. (2 puntos).

2. Usando las condiciones KKT, obtenga la demanda óptima x∗(p, I) en función del precio relativo
p1/p2. Distinga todos los casos. (2 puntos).

Parte B � Utilidad CRRA intertemporal (4 puntos).
Un agente vive T periodos y elige una senda de consumo (c1, . . . , cT ), ct ≥ 0, para maximizar

U(c1, . . . , cT ) =

T∑
t=1

β t−1 u(ct), u(c) =
c 1−σ

1− σ
, σ > 0, σ ̸= 1, β ∈ (0, 1),

sujeto a la restricción presupuestaria intertemporal (riqueza inicial W > 0, tasa de interés r > 0):

T∑
t=1

ct
(1 + r)t−1

= W.

1. Plantee el lagrangiano y obtenga la condición de primer orden para cada ct. Explique por qué
basta el método de Lagrange y no se requieren las condiciones de KKT. (1.5 puntos).

2. A partir de la condición de primer orden, muestre que ct = c1 g
t−1 (crecimiento geométrico) e

identi�que el factor g. Obtenga la forma cerrada de c1 y de ct. (1.5 puntos).

3. Discuta el caso de horizonte in�nito T → ∞: ¾bajo qué condición sobre β, r, σ existe solución �nita?
(1 punto).

Pregunta 2 (6 puntos) � Propiedades de preferencias.
Considere dos consumidores cuyas preferencias se representan por las funciones de utilidad siguientes:

(A) uA(x) = −∥x− x0∥2 sobre Rn
+, con x0 ∈ Rn

++ �jo; (B) uB(x) = x1x2 + x3 sobre R3
+.

Para cada una de ellas, determine justi�cando si la preferencia asociada es:

(i) continua;

(ii) monótona (y, en su caso, fuertemente monótona);

(iii) convexa;

(iv) localmente no saciable (LNS).
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(Parte A: 3 puntos. Parte B: 3 puntos.)

Pregunta 3 (6 puntos) � Patologías de preferencias.

(a) Construya un ejemplo de preferencia no transitiva sobre X = R+ y demuestre explícitamente que
falla la transitividad. Dé una interpretación económica. (2 puntos).

(b) Construya un ejemplo de preferencia no continua sobre R2
+ y demuestre la falla exhibiendo un

conjunto de nivel superior que no es cerrado. (2 puntos).

(c) Sea ≿ una preferencia completa, transitiva y continua sobre Rn
+, y suponga que x ≻ y. Pruebe que

la preferencia estricta es robusta a perturbaciones pequeñas: existe ε > 0 tal que x′ ≻ y′ para todo
x′ con ∥x′ − x∥ < ε y todo y′ con ∥y′ − y∥ < ε. (2 puntos).

Profesor del curso: Jorge Chávez.
Jefe de prácticas: Marcelo Gallardo.

San Miguel, 26 de junio del 2026.

2


