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Pregunta 1 (5 puntos). Preferencias y funciones de utilidad.

()

(1 pt)
Respuesta. Si. Observemos que
v(z,y) =2Inz + Iny = In(2*) + Iny = In(z’y) = In(u(z,y)).

La funcion f(t) = Int es estrictamente creciente para ¢t > 0, y u(z,y) = 2’y > 0 en el
dominio relevante. Por lo tanto v = f ow es una transformacién mono6tona creciente de
u 'y, por el teorema de invarianza ordinal, representa las mismas preferencias. []

(2 pts)
Respuesta. Consumidor I — ;Son convexas las preferencias?

Si. Las preferencias son convezas si el contorno superior es un conjunto convexo para
cada curva de indiferencia. En el gréfico, la curva es la hipérbola x5 = 1/x; (convexa
al origen) y la region sombreada por encima satisface esa propiedad: dados dos puntos
cualesquiera en esa region, el segmento que los une también esté en ella. Formalmente,
esto equivale a que u = x1x5 sea cuasiconcava. []

Consumidor IT — ;Son mondétonas las preferencias?

No. La monotonia exige que si y > z con y # x, entonces y 7 x (més es al menos tan
bueno). Aqui la utilidad crece al acercarse al origen, de modo que tener més de ambos
bienes reduce la utilidad. Por ejemplo, si x = (1,0) e y = (2,0), entonces y > z, pero
y estd mas lejos del origen, asi que x > y. Esto viola la monotonia. [

(1 pt)

Respuesta. Las curvas de indiferencia son rectas de pendiente —1. Como p; < ps la
restriccién presupuestaria es mas plana (—p;/p; > —1). El consumidor gasta todo el
ingreso en el bien mas barato:

w
x*(p,w) = y*<p7w) =0.
h

Si p1 = po, las pendientes coinciden y cualquier combinacion con pyx+poy = w, x,y > 0
es 6ptima: la demanda es indeterminada. [J
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(d) (1 pt)

Respuesta. La afirmacion contiene dos ideas: (i) el pan siempre se consume junto
con un acompafamiento (complementariedad), y (ii) mermelada y mantequilla son
sustitutos perfectos. Proponemos:

u(xy, xe, x3) = min{zy, xo + x3}.

El min captura que pan y acompanamiento deben consumirse en proporciones fijas. La
suma s + x3 captura que mermelada y mantequilla son intercambiables. []

Pregunta 2 (8 puntos). Mazimizacion de utilidad, andlisis grifico y comparacion de canas-
tas.

u(zy, 19) = (1 — 2)V3(xy — 1)?/3, 21 > 2, 29 > 1, precios p1,py > 0, w > 2p; + po.

(a) (3 pts)

Respuesta. Con el cambio de variables ©; = z; — 2, 3 = x5 — 1 el problema se
convierte en Cobb-Douglas con ingreso discrecional w = w — 2p; — po:

~1/3.2/3
332/

max & S.a. P12y + pao = W.

Aplicando la formula Cobb-Douglas (by = 1/3, by = 2/3):

- w e 2w
'rl — P J/‘Q —_ .
3p1 3p2
Las demandas marshallianas son:
* w — 2p1 — P2 * 2(“’ —2p1 — ]92)
ri(p,w) =2+ ——, ro(p,w) =1+ .
{(p.w) o S(p.w) o

Evaluaciéon en p; =1, po = 2, w = 14: w = 10.

i =2+0="~533  a=1+2=2~433

Verificacion: L8 +2. 8 =2 — 14 =y,

(b) (2 pts)

Respuesta. Restriccion presupuestaria x; + 225 = 14; intersecciones: (14,0) y (0,7).
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El punto de subsistencia (2,1) (rojo) define el origen del problema. El 6ptimo (%, %)
(azul) es la tangencia entre la recta presupuestaria y la curva de indiferencia u = 10/3.
La region verde es donde u esta definida (x; > 2, 2o > 1).

(c) (3 pts)
Respuesta. Con p; =1, po =2, w = 14:

(i) Factibilidad. Calculamos el costo p;x; + paxs de cada canasta:

Canasta 7 o9 Costo . Factible?
A 3 4 3+8=11<14 Si
B 4 5 4410=14 <14 Si (sobre la recta)
C 7 5 T+10=17> 14 No

La canasta C' no es factible: el consumidor no puede adquirirla con su ingreso.
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(ii) Utilidades de las canastas factibles.
u(A) = (3— 2)1/3(4 _ 1)2/3 —11/3.32/3 _ 32/3 2,08.
u(B) = (4 — 2)1/3(5 . 1)2/3 — 91/3  42/3 _ 91/3 94/3 _ 95/3 3.17.

Orden: u(B) > u(A), es decir B = A.

(iii) Comparacién con el éptimo. La canasta 6ptima hallada en (a) es 2* = (
con u* = & ~ 3,33. Comparando:

~
ol
SN—

vt =2 ~333 > u(B)~317 > u(A) ~ 2,08.

Ninguna de las canastas factibles es 6ptima. B esta sobre la recta presupuestaria pero

no es la mejor eleccion posible: el consumidor puede alcanzar u* > u(B) eligiendo

(13—6, %) A ni siquiera agota el ingreso disponible. [
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Pregunta 3 (4 puntos). 3 bienes.

U,(.I‘A,.IB,I’C) = leﬁBxZM aaﬁ”y € (07 ]‘)’ preCiOS PA,PB,PC > 07 w > 0.

(2)

(1 pt)

Respuesta. Monotonia. Si. Como «, [, > 0, las derivadas parciales son todas

positivas:

ou ;U
= 0 ) A B, CY.
axl ,CL'Z > ) ? E{ Y ) }

Por lo tanto, aumentar cualquier bien (sin reducir los demas) siempre aumenta la
utilidad: y > z, y # x = u(y) > u(x). Las preferencias son monétonas. [

Solucién interior. La soluciéon es interior, es decir, z%, 2%, 25 > 0. Si alguna
coordenada fuera cero, por ejemplo z% = 0, entonces u = 0. Pero cualquier canasta
con x4 > 0 (aunque sea pequeno) tiene u > 0, y si se financia reduciendo otro bien en
la misma cantidad de gasto, sigue siendo factible. Luego z% = 0 no puede ser ¢éptimo.
El mismo argumento aplica para z y z{.

Al ser la solucion interior y las preferencias monotonas (la restriccion presupuestaria
se agota en el 6ptimo), podemos aplicar directamente el método de Lagrange con la
restriccion activa. [

(1 pt)
Respuesta. Si. Observemos que

t=alnzy+PFlnrg+ynxe = ln(mjx%xg) = In(u).

La funcion f(t) = Int es estrictamente creciente para ¢t > 0, asi que & = f ou es
una transformacién monoétona creciente de u. Por el teorema de invarianza ordinal, @
representa las mismas preferencias y produce idénticas demandas. [

(2 pts)
Respuesta. Usamos & = alnzy + flnxp + yInze. El lagrangiano es
L= OélIlCL‘A + ﬁlan + ’)/hlxc — /\<pA$A + PBTB + PcTc — w).

Las CPO son: 5

o Y

— = >\pA7 - = )\ij — = )\pc

TA B Ic
De cada una: p;x; = o;/A (con ay = a, etc.). Sumando y usando paxa+pprp+petc =
w:

atft+y o ety
A w
Las demandas marshallianas son:
. Qo w . 15} w . ~ w
Ty=—"—"—"F """ Ip=—"7  _ To=—"F——" " —.
a+p+7 pa a+B+7 pB a+p+7 pc

Cada bien absorbe una participacion constante del ingreso: p;xf/w = o;/(a + 5 + 7).
U
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Pregunta 4 (3 puntos). Transformaciones de la funcion de utilidad.

La composicion f ou se define como (f ou)(x) = f(u(z)).
(a) (1,5 pts) Caso concreto: u(z,y) = zy, f(t) = €', u(x,y) = e™.

Respuesta. (i) ;Representa 4 las mismas preferencias?

Si. f(t) = €' es estrictamente creciente, asf que @ = f o u es una transformacion
mondétona de u: u(x) > u(y) < a(x) > u(y). Ambas funciones ordenan las canastas de
la misma manera. [J

(ii) Problema con 4.

Lagrangiano: L=ewv— S\(plx + poy — w).

CPO: . .
oL . oL .
g™ —_\p =0 — =ge"™ — A\py = 0.
o ye D1 5 By xre D2
Dividiendo la primera entre la segunda:
R TR
T P2 P2

Sustituyendo en la restriccion piz + poy = w:

plx—l—pg-ﬂx:Zplx:w == = —.
D2 2py

De modo que:

w w

* *

Tt = —, Y= —.
2py 2p2

) » w e/ pip)
El multiplicador: de la primera CPO, \* = y*e®* ¥ /p; = oy T
D2 P1

(iii) Problema con u.

Lagrangiano: £ = zy — A(p1x + poy — w). CPO: y = X*p; y 2 = A*pe. Restriccion:
w

P1 - A'p2 + P2 - A'p1 = 2N pipe = w, luego \* = 5 .
P1pP2

Las demandas son las mismas: x* = \*py = ﬂ7 Y= \Np = ﬂ, v
2p 2p2

Comparando los multiplicadores:

o=yt e o I v @),
P 2p2 P
pues f'(t) = e, de modo que f'(u(z*)) = e*¥". Esto confirma la relacion A\* =

fu(z®)) - A*. O
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(b) (1,5 pts) Caso general: @ = f(u(zx)), f/ > 0.

Respuesta. Problema original. Lagrangiano £ = u(x) — A\(p -z — w).

CPO para el bien k:
ou

~

Problema transformado. Lagrangiano £ = f(u(z)) — A(p -z — w).

CPO para el bien k (regla de la cadena):

ou .

f'(u(x))
(i) Las demandas no cambian. Para cualesquiera bienes k y j, dividiendo () entre
si el factor [’ se cancela:
Ou/Oz;  p;’

que es exactamente la condicion de tangencia de (x). Como la restriccion presupuestaria
es idéntica, la solucién 6ptima z* no cambia. []

(ii) Relacion entre multiplicadores. Dividiendo (k%) entre () para el mismo bien
k:

flue) =5 = M= ey -] o

Conclusion: aunque la demanda no cambia, el multiplicador A* si depende de qué
funcion de utilidad usemos. Dos representaciones de las mismas preferencias dan mul-
tiplicadores distintos (a menos que f' = 1, es decir f sea lineal con pendiente 1).
Por ello, A* no tiene un significado absoluto: solo sirve de referencia dentro de una
representacion fija.



