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Instrucciones:

� Responda las cuatro preguntas.

� Justi�que todas sus respuestas. Resultados sin desarrollo no recibirán puntaje.

Pregunta 1 (5 puntos). Preferencias y funciones de utilidad.

(a) (1 pt) La función u(x, y) = x2y representa las preferencias ≿ de un consumidor. ¾La
función v(x, y) = 2 lnx+ ln y también las representa? Justi�que.

(b) (2 pts) Para cada consumidor, responda la pregunta indicada debajo de su grá�co.
Justi�que brevemente.

Consumidor I � ¾Son convexas las preferencias? (La curva en azul es x2 = 1/x1).
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Consumidor II � ¾Son monótonas las preferencias?
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La preferencia crece en la dirección del origen: las curvas más cercanas al origen repre-
sentan mayor utilidad.

(c) (1 pt) Un consumidor tiene utilidad u(x, y) = x + y (sustitutos perfectos) con precios
p1 < p2 e ingreso w > 0. Determine las funciones de demanda marshalliana. ¾Qué
ocurre si p1 = p2?

(d) (1 pt) Proponga una función de utilidad que represente las preferencias de la siguiente
a�rmación: �Una persona nunca come pan solo; siempre lo acompaña con mermelada,

pero cuando no hay mermelada, usa mantequilla.� Denote x1 = pan, x2 = mermelada,
x3 = mantequilla. Justi�que.

Pregunta 2 (8 puntos). Maximización de utilidad, análisis grá�co y comparación de canas-

tas.

Considere un consumidor con función de utilidad Stone-Geary:

u(x1, x2) = (x1 − 2)1/3(x2 − 1)2/3, x1 > 2, x2 > 1,

con precios p1, p2 > 0 e ingreso w > 2p1 + p2.

(a) (3 pts) Halle las funciones de demanda marshalliana x∗
1(p, w) y x∗

2(p, w) para precios y
riqueza generales. Luego evalúe en p1 = 1, p2 = 2, w = 14.

(b) (2 pts) Análisis grá�co. Para p1 = 1, p2 = 2, w = 14, gra�que la restricción
presupuestaria identi�cando las intersecciones con los ejes y el punto óptimo.

(c) (3 pts) Comparación de canastas. Con p1 = 1, p2 = 2, w = 14, considere las
siguientes tres canastas:

A = (3, 4), B = (4, 5), C = (7, 5).

(i) Determine cuáles canastas son factibles, es decir, satisfacen la restricción pre-
supuestaria p1x1 + p2x2 ≤ w.

(ii) Para las canastas factibles, calcule u y ordénelas de mayor a menor utilidad.

(iii) Compare con la canasta óptima hallada en (a). ¾Alguna de las canastas factibles
A,B o C es óptima?
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Pregunta 3 (4 puntos). 3 bienes.

La preferencia de un consumidor por tres bienes (A,B,C) se representa por:

u(xA, xB, xC) = xα
A xβ

B xγ
C , α, β, γ ∈ (0, 1).

Los precios son pA, pB, pC > 0 y el ingreso es w > 0.

(a) (1 pt) ¾Son estas preferencias monótonas? ¾La solución al problema del consumidor es
interior o de esquina? Justi�que ambas respuestas.

(b) (1 pt) ¾Se puede usar la función ũ(xA, xB, xC) = α lnxA + β lnxB + γ lnxC para repre-
sentar las mismas preferencias? Justi�que.

(c) (2 pts) Usando ũ, obtenga las demandas marshallianas x∗
A(p, w), x

∗
B(p, w), x

∗
C(p, w).

Pregunta 4 (3 puntos). Esta pregunta es retadora, sugerimos abordarla al �nal.

Transformaciones de la función de utilidad.

Dadas dos funciones f y u, la composición f ◦ u se de�ne como (f ◦ u)(x) = f(u(x)):
primero se aplica u y luego f al resultado. En esta pregunta exploraremos qué ocurre con
las demandas y el multiplicador de Lagrange λ∗ cuando se reemplaza u por ũ = f ◦ u.

(a) (1,5 pts) Caso concreto. Sea u(x, y) = xy y f(t) = et, de modo que ũ(x, y) = exy.

(i) ¾Representa ũ las mismas preferencias que u? Justi�que brevemente.

(ii) Resuelva max ũ(x, y) s.a. p1x + p2y = w usando el lagrangiano. Obtenga las
demandas (x∗, y∗) y el multiplicador λ̂∗.

(iii) Resuelva el mismo problema con u(x, y) = xy y obtenga λ∗. Compare λ̂∗ con λ∗.

(b) (1,5 pts) Caso general. Sea ũ = f(u(x)), donde f es una función creciente y diferen-
ciable (con f ′ > 0). Demuestre que:

(i) Las demandas no cambian al pasar de u a ũ.

(ii) El multiplicador satisface λ̂∗ = f ′(u(x∗)) · λ∗.

Pista: Escriba el lagrangiano con ũ, derive las CPO y compárelas con las de u.
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