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1) Indique la veracidad o falsedad de las siguientes afirmaciones. Justifique su respuesta.
(2 puntos cada una).

1.1) La funcién f(x1,22) = In(\/x1) + =5 es convexa sobre su dominio de definicién
(v=0.2).

1.2) La funcién f(zy,x2) = exp(z; + 2% + 8) es convexa sobre su dominio de definicién.
1.3) La funcién f(xy,x9) = exp(min{2z,3x,}) es cuasicéncava sobre su dominio de defi-
nicion.

2) Considere la siguiente funcién con pardmetros

f(z1,22) = ax? + Baj + 4xy — 10.

2.1) Calcule la matriz Hessiana de f(z,y).

(1 punto)
2.2) Determine en funcién de los pardmetros « y 8 cuando la funcién es convexa.

(1 punto)
2.3) Sia= -3y f = -5 (Esla funcién céncava? ; cuasicéncava? Justifique.

(1 punto)

3) Una de las funciones que cambié la teoria microeconémica fue la funcién de utili-
dad/produccién CES (Constant Elasticity Substitution). Una variante de esta funcidn,

para dos bienes, es la siguiente
U(xy,v2) = i +7r5*, 2, >0, oy € [0,1], y % > 0.

3.1) Justifique, aplicando el teorema de composicién y aritmética de funciones conve-

xas/céncavas, porque la funcién U es concava.
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(2 puntos)

3.2) Calcule la matriz Hessiana de U y verifique su resultado en el item anterior.

(2 puntos)
3.3) Si las preferencias = estdan dadas a través de dicha funcién de utilidad U, o sea
x =y U(z) > Uly), determine graficamente Ip y Cp, en caso P = (1,1), a; = ag = 0.5
y 71 = 72 = 1. Concluya si la relacién de preferencias es convexa.

(2 puntos)

4) Demuestre por definicién que la funcién
fla) =a?,
es convexa. (1 punto)

5)

5.1) Demuestre que si f(z) y g(x) son funciones cuasicéncavas sobre S (conjunto convexo),

(xz) = min{f(x),g(x)} es una funcién cuasicéncava.

(2 puntos)
5.2) Demuestre que, dados a,b > 0y p,q > 1 tales que Il) + % =1,
P
ab < < + —.
p q
(2 puntos)



