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1.1) Calculamos

V(=B 402+ (VB2 + (VB2 = VBT 545 = VI5 £5.

1.2) Hay que verificar si ||(1,1) — (2,1)]| < 2. Veamos,
(L) =@ DI =[[(-=L0)[| = V(=1)? + 0* =1 < 2.
Por ende, x = (1,1) € B((2,1),2).
1.3) Ciertamente B(xzq,r) C B(xo,2r) pues, si x € B(zg,7),
||z — xol| <7 <2r = x € B(x,2r).

En conclusion: F, V, y V.

2.1) El punto A € A pero B € A pues 3/2 > 2—3/2=1/2. O sea, A es factible pero B

no lo es. Graficamente, el conjunto es:
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2.2) Si, pues el conjunto A es convexo, y 2/5C + 3/5D corresponde a la combinacién

convexa

0C +(1—0)D, C,D € A,

con pardmetro §# = 2/5. Note que A es convexo pues corresponde al conjunto de la
restriccion presupuestaria, I = 2, p; = 1 (el cual es convexo). Se puede demostrar sin

mayor dificultad (analiticamente) que A es convexo.

2.3) Si las preferencias son monétonas, la canasta que le proporciona al consumidor mayor

satisfaccion se encuentra en la frontera superior, es decir

ZL‘QZQ—ZL’l, O§$1S2

3.1) Como 2+ 1 <143, A< B. O sea, B es preferido a A.

3.2) El conjunto de indiferencia corresponde a todos los puntos en R? tales que x1+x5 = 3,

ademés x > 0y y > 0. Graficamente:
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3.3) El contorno superior corresponde a la regién del plano definida por
Q={(z1,20) ER?: 21 +29>3,2>0,y > 0}.

Graficamente:

0 1 2 3\

3.4) La relacién de preferencias es convexa pues, si (1, x2) = (y1,y2), definiendo
z=0(z1,22) + (1= 0)(y1,92), 0 € R?,
tenemos que
01+ (1=0)y1+0x2+(1-0)y2 = 0(x1 + 22)+(1=0)(y1+y2) = O(y1 + y2)+(1=0)(y1+y2) = y1+12,

Es decir, dado (z1,2z2) = (y1,¥2) vy, por tanto, x; + o > y; + Yo, se demuestra que
(21, 22) = (Y1, Y2)-



Bonus.

1) La relacién de preferencias es continua y racional. Es continua pues f(a,b) = a + b es

continua. Luego, si x, <y, y ©, — x, y, — 0, por estabilidad de limites

f(xn) > f(yn), VR EN = f(x) > f(y).

La racionalidad es consecuencia de la relacion de orden en R. Si 1 + 29 > y1 + 42 ¥y
Y1 + Y2 > 21 + 2o, entonces ciertamente z; + x9 > 21 + 2. Luego, es completa porque
siempre se puede comparar dos nimeros en R. Acd x = (z1,22) y y = (y1,¥2). Ahora,
dado o € Ry, la familia de funciones de utilidad U(z1,22) = a(z1 + x2) cumplen. En

efecto, si
(z1,22) = (y1,y2) = a(z1422) > aly1+y2) = 1+22 > Y1+ye, (x =y = U(z) > U(y)).

Ciertamente, la funcién de utilidad mas intuitiva es cuando a@ = 1. O sea, U = x1 + 5.

2) Veamos que B(xg,r) es un conjunto convexo. Esto es, dados z,y € B(zq,7) y 0 € [0, 1],
Oz + (1 —0)y € B(xo, 7).

O sea,
[10x + (1 — 0)y — x| < 7.
Para esto, se hace uso de la desigualdad triangular: ||a + b|| < ||a|| + ||0]]-
|0 + (1 — )y — zo|| = ||0x + (1 — )y — Oxo + Oz — x|
= [10(z — o) + (1 = 0)(y — o)
< |[10(z — zo)l| + [[(1 = 0)(y — o)l
= 0l[x — wol| + (1 = O)]y — xol|.

Finalmente, como = € B(xg,r) y y € B(xo,r), ||z — zo|| <7y ||y — x0|| < r. Asi,

0|z — xol| + (1 — 0)|ly — xol| < Or + (1 —O)r =r.



